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cercle ; la michoire de crocodile vous fera souvenir des
pointes que I’on uniformise en les aplatissant au tiers. »

BIBLIOGRAPIIE

Voir a la fin du chapitre.

§ 3. — Géométrie Hugodomoidale.

« L'équidomoide, dompteur de sphéres. »

« L'équidomolide est comme le soleil: aveugle
qui ne le voit pas!» -

« L'Ecole hugodomoidale est vraiment I’Ecole
romantigue de la Géomeétrie, »

¢« |.n sphere n'a plus qu’a se dégonfler... ou a
se réxizner au role d’Equidomoide limite, »

« Analyste! rends hommage & la Vérité, sinon
PlEquidomoide vengeur viendra peser, la nuit,
sur ta poitrine anxicuse. »

Projel d'affiche :

« Jeunes ¢leves!
N'¢coutez pas ce farceur d’fquidomoide
Leque! prétend démolir notre sphere ot veut
[dégommer Archimedel
sans craindre sesonglets, couronssusa ’Equido...
[géométrique.
Tombons tous sur Pexcentrique
A coups de {rique!
Mueral»
C'* Léopold Huco.

Le comte Leororp Huco, neveu denotre grand potte,
a publié¢ dans plusicurs brochures, de 1867 a 4875,
diverses recherches sur une catégorie de solides qu'il
avail ¢té amendé d éludier par des considérations de miné-
ralogic el quil a en conséquence dénommdés « cristal-
loides ». Bien que ces recherches présentent un cerlain
intérél théorique et pratique, clles n’ont ét¢ signalées
dans aucun ouvrage de géomélrie, du moins i nolre con-
naissance. Il convient de dire d'ailleurs que 'originalité
— pour ne pas dire pis — du slyle de 'autcur, dont
nous avons donné cn ¢pigraphe quelques échantillons,
¢l qui dans son esprit devail altirer l'attention sur ses
¢ludes, a plutét nui & leur diffusion.

Contrairement & ce qu'il pensait, Léopold Hugo n’est.
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pas le premier qui se soit occupé de celle nalure de
solides ; lui, qui, en apparcnce fout au moins, avait
déclaré la guerre a la géométrie dile « archimédienne »,
et sans doute été fort marri d’apprendre qu'un mathdé-
malicien — non des moindres — s’en étart déj occupé
avant lui, et que ce mathématicien était précisément...
ArcHmvipE. La publication récente des Mdétriques de
Héron d’Alexandric a en effet permis de constater que
le géomelre syracusain s’é¢lail occupé au moins d'un
cas particulier de la question dans ses Lplodiques.

- Equidomoides. — Considérons un cube GHIJ... -
soit APB unc demi-circonférence dont le diameire est
la droite AB joignantles centres des deux bases ducube
et dontle plan est perpendiculaire & I'aréte KL. Admel-
lons maimtenant quunc
droite CI* se déplace pa-
rallelement & KL de lelle
sorle que son extrémité P
resle sur la demi-circon-
férence APPB. Dans son
mouvement, celte droile
cngendre une surface cy-
lindrique qui, Iimitée aux
plans APB et ACDB, est un
onglet. St l'on réunit 8
onglets identiques, on
formelesolidedelaligure,
qui est un équidomoide & base carrée CDEF ; ce solide
coupé par le plan CDEF donnc le contenu d'une voile
dite en « arc de cloitre ».

On: peut obtenir d’'une mani¢re analogue un équido-
moide ayant pourbaseun polygone régulier quelconque.
Nous donnons ci-aprés la séric des équidomoides ayant
pour base un triang e équilatéral, un carré, un penla-
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gone, ..., ¢t un cercle ayant méme rayon que la demi-
circonférence directrice; dans ce dernier cas, le solide
engendré devient une sphére. On peut donc considérer
la sphere comme un é¢quidomoide limite.
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Equidomoides réguliers,

Equitrémoides. — On peul imaginer uncautre espace
de solides engendrés comme les équidomoides par une
droite se déplacant parallelement aelle-méme en sui-

Fourrey. — Curios. géom, 21
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vant une demi-circonférence, mais celle-ci étant tan-
genteen O alaxe AB : ce sont les équitrémoides.

Base carrée. Base circulaire,

Equitrémoides réguliers.

L’équilrémoide limite, & base cireulaire, correspon-
dant a la sphere des équidomoides, a, comme on le
voit, la forme d’un sablier.

Des cristalloides en général. — S la directrice est
une courbe quelconque au licud'étreune demi-circonfé-
rence, le solide formé par la réunion des onglets ainsi
engendrés porte dans ce cas général le nom de cristal-
loide,

En particulier, si la directrice est une demi-ellipse,
on aura un ellidmoide ou un ellitrémoide suivant que
cette demi-ellipse aura ou nonsa concavité tournée vers
Iaxe.

Onaura, au contraire, soitun hyperdomoide ouun kyper-
tréemoide, soit un paradomoide ou un paratrémoide selon
que cette directricé sera une branche d’hyperbole ou
une parabole.

~Tous ces solides sont caractérisés par la simplicite
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des expressions de leur surfaceet de Ieur volume lorsque
leur base B et leur hauteur I sont connues ; ces expres-
stons sont en cllet une fraction numérique du produit
BH. Nous nous conlenterons dele montrer pour le cas
de I'¢égquidomoide.

Volume de I'équidomoide. — L'équidomoide étant formé
par 'assemblage d'onglets cylindriques égaux, nous
allons d’abord chercher le volume d’un de ces onglets.

I.—Soitd’abord un onglet ABCD dont la base est un
demi-cerele de AV O 1[{[(* cenire O, ¢t dont la hauteur
CD est égale @ la circonférence du cercle de méme
rayon, smt a2z -

Menons un plan quelconque EFG perpendiculaire &
AB; il coupe 'onglel suivantun triangle reclangle EFG
semblable & OCD puisque les angles en L et en O sont
¢gaux. On a

GF DO,
EE T 06T 77

d'olt GF = 2= EF.

Il en résulle que ta surface du triangle EFG est équi~
valente a celle du cercle de rayon EF.
Supposous maintenant qu'on divise AB
en un certain nombre de parlies égales.
¢l qu'on meéne par les points de division
des plans perpendiculaires & AB. Nous
parlageons ainsi l'onglet en volumes é]¢-
menlaires que nous pourrons assimiler &
des prismes st nous faisons croitre 1nd¢-
finiment le nombre des divisions de AB,
el dont les bases seront des triangles ana-
logues 4 EFG. Ces prismes, d'aprés la
remarque faite ci-dessus, seront équivas
lents & des cylindres de méme hauteur et
dont les rayons de base seront les segments EF. La
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somme de ces cylindres donnant une sphere de rayon 7,
le volume de 'onglet sera ¢équivalent & celui de cette

3
.

sphére, soit a -
3

IT. — Soit & présent un onglet de volume », dont le
rayon de base estr et dont la hauteur % est quelconque.
Nous allons le comparer a U'onglet de méme base, de
hauteur 2=r et de volume V. Les triangles de section
ayant méme base, sont entre eux comme leurs hauteurs,
N

S il en est de méme des
I

cylindres élémentaires et par suite des volumes des
onglets. On a donc

c’est-a-dire dans le rapport

. h 1 - i ,} }.z
2._——_-_—__- ' d ou v:\’ —-:"1-/3 '.':?‘3><—r—- :2/3 7"’*’*/1.
V. 2=r 2o Ay

Ainsile volume de l'onglet cylindrique a pour expres-
sion 2/3:°/.

ITI. — Soit enfin un équidomoide régulier dont la
base a n cotés de longueur 24 ; désignons par r le
rayon du cercle inscrit & cette base. L'équidomoide se
compose alors de 2n onglets ayant » pour rayon de base
et & pour hauteur, et dont le volume est, d’aprés ce

qu’on vient de voir,
2n >< 2/3 r*h =2/3 >< nhr >< 2.

~ Mais nhr représente la surface B de la base et 2r la
hauteur H de 'équidomoide ; le volume de ce dernier
est par suite exprimé par la formule trés simple

2/3 BII.

Ce volume est donc, comme pour la sphere, les 2/3
de celui du cylindre circonscrit.

Surface de I'équidomoide. — Cherchons d'abord & déter-
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miner l'expression de la surface latérale d'un onglet,
dans les mémes cas qu'au n°® précédent. | r

1. — La surface latérale de Yonglet (fig. de la p. 323)
peut étre considérée comme formée d'une infinité de
reclangles ayant pour bases les droites GF =2zEF;
chacun de ces rectangles est équivalent a la surface laté-
rale d'un cylindre circulaire de méme hauteur et dont
le rayon de base est une longueur EF. La somme des
surfaces de ces cylindres étant équivalente & celle
d'une sphere de rayon OG ou r, soit & 4=r?, la surface
cherchée a la méme valeur.

II.—Ona, comme dans le cas du volume, s et Sdési-
anant respectivement les surfaces latérales d'un onglet
quelconque ct d'un onglet de hauleur 2zr,

S __ 4 d’ onl § = —S-é- — 9rh.

~ _— )
S 2= 2=
111. — La surface de I'équidomoide régulier composé
de 2 onglets a done pour expression

2n >< 2rh = 2nh >< 2r — PH,

si I'on désigne par P le périmétre de la base et par H
la hauteur du solide. |

Celte surface est done, comme pour la sphére, équi-
valente & la surface latérale ou aux 2/3 de la surface
totale du cylindre circonscrit.

L'équidomoide chez Archiméde. — Dans ses Ephodiques,
Arcumiizpe a déterminé, assurément pour la premiére
fois, le volume del'onglet cylindrique, mais on ne sait
quel procédé il a employé. Comme application, 11 a
montré dans le méme ouvrage que le solide commun &
deux cylindres circulaires pénétrant I'un dans l'autre et
dont les bases sont inscrites dans deux faces opposées
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d'un cube a pour valeur les 2/3 du volume du cube. Ce
solide commun est ce que nous avons appelé 1'équido-
moide & base carrée et la valeur trouvée par Archimede
est bien celle qui résulte de 'application de la formule
2/3 BH donnée plus haut.
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